5. Dimostrare che R?\ {0} ¢ omeomorfo a S x R.
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10. Sia F C {x > 0,5 = 0} C R? un insieme (che dotiamo della topologia di sottospazio
indotta da quella euclidea su ]R?j,Sia Rr C R3 il sottospazio che ottengo ruotando F'
intorno all’asse z cioe:

Rp :={(x,y,2) € R3 | (0, Va2 +y?,2) € F}.

Dimostrare che Rp & omeomorfo a F x S?.
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8. (Manetti 3.51) Siano X, Y spazi topologici, A C X, B C Y sottoinsiemi. Dimostrare
che Ax B = A x B. In particolare se A e B sono chiusi allora A x B & chiuso nel

prodotto.
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9. Sia Y = {z,y} un insieme con due elementi. Fare un esempio, se esiste, di una topologia
sull’insieme Y X Y che non sia una topologia prodotto indotta da una topologia su Y.
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16. Dimostrare che uno spazio topologico X e TO se e solo se punti distinti hanno chiusure
distinte.
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