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Prova scritta telematica del 17 febbraio 2021
Giustificare sempre le risposte.

1. (15 punti) Sia C la conica di equazione
C:30° +2xy+3y* +2r — 10y +7=0
nel piano euclideo E2.

(a) Lasi classifichi dal punto di vista euclideo e affine. Determinare I’equazione canonica
euclidea di C in 2.

(b) Determinare il cambiamento di coordinate euclidee necessario affinché assuma tale
equazione.

(c) Si scriva I’equazione della chiusura proiettiva C di C in P% e se ne calcolino i punti
impropri.

(d) Si scriva 'equazione canonica proiettiva di C e si esibisca una proiettivita che la
porta in forma canonica.

2. (15 punti) Si considerino i seguenti sottospazi di R? con la topologia euclidea:

= {(z,y) e R |2 +y° =1},
{(z,y) e R* | (2* +y* — 1)z = 0},
{(z,y) e R*| (+* + y* — 1)y = 0},

A\ {(z,y) € R* |z =0},
{0,1} x R.
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Discutere per ciascuno di essi se valgono o meno le seguenti proprieta topologiche:

(a) Essere separabile.
(b) Essere compatto.

(c) Essere connesso. In caso di non connessione esibire le componenti connesse.

Suddividerli in classi di omeomeorfismo.
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